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AREAS Y VOLUMENES |
Ejercicion®1.-

Hallaelvalorde m paraqueelareadelparalelogamodeterminaad por u(2,0, 1)
y v(0, m,1) sea2.

Ejercicion®2.-
Dadoslos vectores u(l, 2, 3),v(1,1, 1) y w(,1,5) hallaelvalorde | paraque:

a) determinen un paralelepipedo de volumen 10.

b) sean linealmente dependientes.

Ejercicio n® 3.-
Dadoslos vectores u(1,3,0) y v (2 1, 1)
a) Hallaunvector, w, de médulol,queSeaperpendicdara u ya V.

b) ¢Cuéaleseléareadel paralelogamodeterminaa por_u-y v?

Ejercicio n®4.-

a) Hallalos valoresde m paraquelosvectores u(, 1,1), v(- 2,0,1) y w(m, m- 1 1)
sean linealmente independientes.

b) Estudia si elvector (2,1, 0) dependelinealmenede U, v y w paraelcaso_m = 3.

Ejercicion®5.-
Hallaelareadeunparalelogamodeterminad porlosvectores u” v.-y u” w, siendo:

i@ -11 v(©0.1,-1) y W0 1

Ejercicio n®6.-

a) Demuestraquelosvectores u(k, - 3,2), v(k,3,2) y w(l, 0, 0).sonlinealmene
independientes, cualquiera que sea el valor de k.

b) ¢Cualeselvolumendelparaleleppedodeterminad por u, v y w?
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SOLUCIONES
Solucidén n° 1:
. El area del paralelogramo determinado por Uy v esiguala |D' \7|.

—

Cdculamos U’V y hdlamos sumaédulo: - - (2,0, (0,m1)=(- m - 2 2m)

|0 V|= /¢ mPe€ 2F+ @m)* =+fm? + 4+4m? = y/5m? + 4
- lgualamos a 2:
Area=+5m*+4=2 ® B5m°+4=4 ® 5m’=0 ® m=0

Solucidén n°2:
a) Elvolumen del paralelepipedo determinadopor U, Vv y w es igualal valor absoluto
de su producto mixto: 1.2 3
[0, v, w]=|1 1 1|=2n-6
12 5
i22-6=10 ® 22=16-® A=8

Volumen=|2x- 6{=10 j Hay dossoluciones : A, =8, A, =-2
| | 12-62-10 @ h=-4 @ A=-20 Y M 2

b) Su producto mixto ha de ser cero: [U, V, W]=2r-6=0 ® 2=3

Soluciéon n° 3:
a) Un vectorperpendicdara i yav es: o v=(130) (2129=(3-1- 5

Dividimos por su médulo para conseguir que tenga modulo.1:

W:a'v=€e3 MENRCL Hay dos soluciones o 'F)(.-jyae'3 1 3¢
V] &35 /35 V35, i35 V35 3B, = (3B V35 3,

b) Area= |U’ \7| =4/35 » 592 U?

Solucion n° 4;
a) Para que sean linealmente independientes, su producto-mixto debe ser distinto de cero:

0 1 1
[G,v,Ww]=]-2 O 1{=4-m=0 ® m=4 Ha de sér m: 4.
m m-11

b) Para m =3, los vectores U, v y wson linealmente independientes, y forman-una
base de R®. Por tanto, cualquier vector de R®, en particular (2,-1; 0), depende linealmente de ellos.

Solucién n° 5;
- Cdculamost’ vyl Ww:. a=uv=(022 b=0 W=(-1-11)
El &rea del paradogr ano determinadopor & y b esigua-a médulo desu producto vectoridl :
ab=022 (-1-11)=(@-22)
Area = /4% + (- 2+ 2% = 416 + 4+ 4 = 24 » 4,90 u?

Solucién n° 6;
a) Tenemos que probar que su producto mixto es distinto de cero, sea cual sea el valor.de k.

k -3 2
[U v,w]=|k 3 2|=-12* 0 paratodo k.
1 0 O

b) El volumen es igual al valor absoluto de su producto mixto. Por tanto: ~ Volumen = 12 u®



